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:~ediC\llte las sugerencias presenta1as en los anteriores 

10cumentos para profesores 1e ;r,a~emática, hemos querido orientar 

la tarea con miras a que nuestros alumnos manejen repetidamente 

operaciones :lel proceso:ie pensar, como son: observar, co¡;¡parar, 

interpretar, relacionar y otras. 

Jedamos: se trata :'le iarles oportuni1ades para que se 

hagan hábiles en la resoluci6n :le problemas analizando los pasos 

del proceso. Y propon!arr.os al~~nas pautas para evaluar los lo

gros: que enuncien con precisión definiciones y propiedaies, que 

expresen con claridad lo que han compren1i10. tanto CO:7,O :as 'lu

das C;ue se les han presenta10, c;.ue interpreten y manejen correc

tamente símbolos, discrirr.inen :latos e incógnitas, planteen ya

nalicen hipótesis posibles en problemas sencillos. 

En otro aspecto, propon!amos evaluar sus relaciones de 

convlvencia y sus responsabilidades. 

Ya desarrolla1a la mayor parte 1el curso, la evalua

ción nos lnierma con respecte a los logros y a :as 1iiicultades. 

Por ello, con el mlsmo criterio e intención de ~ivelación I pre

sent~os :os siguientes ejercicios• 

• 


http:propon!arr.os


--

- 3 

~ecir si la suma de dos núme~s naturales consecutivos puede 

ser 90, o puede ser 26. 

Para justificar la respuesta cumplir con los siguientes pasos: 


Observar (enunciado - datos;. 


Analizar la posibilidad de ~ue sea número par o impar. 


Enunciar una consecuencia de ese análisis (la suma de dos n~-

meros naturales consecutivos es siempre lmpar pues 


Expresar simb61icamente la justificación: 


t.. 
x + 1 

, 
= 2x + 1 = impar

• 
nO consecutivo duplo es par, par + 1 = impar 

Trabajar an,uogamente con: 

La suma de tres números naturales consecutivo•• 


La suma de cuatro números naturales consecutiVOs. 


La suma de dos números naturales pares y consecutivos. 


La suma de tres números naturales pares y consecutivos. 


La suma ie tres números naturales impares y consecutivos. 


La suma de cuatro números naturales impares consecutivos. 


La suma de dos números naturales impares cualesquiera. 


La suma de tres números naturales impares cualesquiera. 


Pasar a expresiones simbólicas. 


Hacer resumen de las conclusiones. 
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lOS Angulos tienen sus medidas expresadas por 9x y 6x. Calcular 

el valor 1e x y el de cada ángulo si: 

a) son complementarios, 
b) su diferencia es 75 Q 

XOR: a) 9x + 6x = 90 ...... 15x = 90 ....... =6 0 


y los Angulos son de 54° y 36°. 

Hallar dos Angulos suplementarios sabiendo o».e·allS,_'1dÜ<'*Nl 

ntmleros impares conseeutivos. 
i 

R: ler.Angulo: x. 2° AngulO: x+2 ~ x+x+2. J.IQ, 

Los Angulos valen 89° y 91° 

Calcular tres Angulos sabiendo que sus medidas estAn expresadas 

por 3x. 5x, lOx y son tales que: 

a) pertenecen a un triángulo 

b) la suma de los tres es 2700 

c; los dos menores son suplementarios 

d) los dos mayores son agudos en un triAngulo rectángulo. ,ecir 

si en este caso pueden ademAs cumplir la condici6n a). 

Pedir a los alumnos que pre..ren un ejercicio similar. 
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, 
: -: ~r':"es d los ,l f.O "dI , cc.. :.'!'"a:>a .. o como "'Eorerr.a . _ 

pa"t .• en'l:l - "'.0 ?r~? .... sto CO::lO t;:n,,::c'd 10 e_ 'l'':S¡;¡O , :i ve!'~ . -:-e

nos s .or'tas h~eren .. e5 e ie:roSt::"~""16r, -ue pu·:ien s rglY 'le :a 

C::J , ?ar aci6r, -:e 1 s ~15t_nt c; trab¿·os . 

. 'en p r án ;105 alternos externos . 

omo s trar que as DlseCtr_ces i~ i05 án~u_os conj 'saios ~ n:erno~ 

en !'e pa!'d el as pe!'tenecen a rect:as ?e!' per.i:.. c~ ares . 

En un tri ánSU: o . :razar '..na :lé!ral.~d a un..:: '1 e sus laios y ~,arcar 

;,lare!; ie ángulOs congr ntes y' s·.... ? e".en 'ta!'~os . 

'~ons ':' ierar las rectas ",1.le ::on::lenen a ¡OS l d'lOS ' , 

....., ,c_ -• ? r ...;.n ?UT.. :O ~ rue ?€! :er.ece i:1 .~B • 

,'arca!' er. _~ t ¿gura Sle-f: ál S' ):Js congruentes con e , : us _r car 

.e:ac¿onarlos por pares . 

Enunc ar una pro!n.eia~ para a:g~nos 4 e es s pa:es . {Hay con ju ga

lOS e n tre par ale_as ' . 



- 6 -


Obtener e l valor de la suma 1e los cuatro ángulos interiores 

1 e un trapecio. 

Anal i zar cas·os particul ares de trapecio is6sceles y trapecio 

r ecd.ngulo. 

~ ados dos tri~gulos tales que un ángulo del 10 es adyacente a 

un án.gulo -del 2°, decir si pueden ser triángulos congruentes; ,y 

en caso afirmativo, en qué condiciones. 

Presentar distintas figuras de pares -de . triángulos para que di 

gan si pueden asegurar que segC¡n los datos son congruentes y. :en 

caso afirmat i vo, que enuncien el criteri o que aplican. 

(Deben agregar el lado com~. que es con

gruente en ambos por propiedad reflexiva) 

No. (Pues pueden no ser rectángulos) 

s1. (lados congTUentes por p.ropieda1 refl.e
•

xiva y adyacente de recto, es recto} 
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s í. (Jeben agregar ángulos 

congruentes por opuestos por el vértlce) 

B 

1) 	 2Aa 	 II A'B' Inem con 

Be II S ':t a:l emás 
A No. . ; r t 

A' e' 	
.~ ~he 	II 

;~o • 

:;: 	 I:lem con a:!e:~ás AC '" A I e' s1. 

(ángu~os ~e a10s paraLel os) 


::l añas J.as ¡ne'lias ::" 50 . 7 , 2 , 2S , dO, 36 ,8, 1 5 Y 5 elegir :ios 

ternas que pue1an s er oe:! 11 s ~e l a:!os de un triángulo y dos ter 

nas que no. 

justifl car as respuestas . 

EJ .: 3 , 2 , 7 no . pues : 2*7 - 3 • 


50 , 4C , 36 sí , . 
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Se t 1ene n tres segmen t os tal e s (jue j o s -le sus me-l i -las son iglAa

1es y l a 3ra . es i gual a I d sum a ~ e l as o t ras 10 s. ¿,Pue-len ser 1a

i	 :J s j e un t n án~\.i l O '? 

J u s t 1i i c ar la respuesta . 


( a, a, 2a. No \ 


Se t1enen t res segmentos ta le s sue e l 2° es iupIo -lel 1°, y e l 

3° e s tripl o -lel l°. ¿,Pueien forma r triángll l o'o 

Jus ti f icar l a respues ta. 

(a, 23 , 3a. No 

!>. "- A bEn Alle es A = " , ¿?ue-le ser = a ? 
2 

r 
\ 	 a = e por o pu estos a án gu lo s congruentes 


b = 2a jel 'l ato, =:? L.::Js laio s son a, 2a, a. 


R es no. ~ 


Sol i c i rar a l os a lur.mos Gue pr e?aren un e]erClC10 sJ.:nilar. 

Resumen: s i los segmentos son: a , 2a, 3a , o a, a, 3a, etc., 

no se f o rma trián gulo. 
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SOIT. pa!"ar un cate to y l a r. i. poten"s a 1 e un r iángul o rectángul o. 

So:nparar l o s -los Cil:etos :4ar po s bil id ades) . 

AB
6 

e es rec tángul o . los 1a1os v alen Bu, 6u y 10u, ¿cuál es son 

: 0 cateto s ? 

t:. " 1'\ f\ 
3n ACB r e ctángul a e", :: > A > B. (, u~ par 'i e ángul os re s ul t an 

c,npl e men t ar i os? 

/\. 1\ 1\ 1\b.
En ABe s 2A = B A Y e son comple~entar l OS , ¿ie '1'lé clase 

'ie triángu l o se trata? 

/\ 1\ ./\. 
A( 3 = 90 ° = 45 ° 1\ e = 45°. R: es r ctángu l o e isósce.Les ) • ~ " 

C>. A - ,. !'n Á e h es e . -ay?r 1~ ' os óns~~os y o.... = 1 l.. . ') ar ej .m 

p lOS i e mc"i.a5 par l OJ .. aios A:" ~ ,.C . 

! ro ~ 
'. . 1_ 

/\ 
A ~~ s e_ nc:¡or án gu.o ~ .~ _ e s el mayor 1e l os lados ~ 

Aa y Ae :; eben s e,' < 10 )' ·eben cum plir la propi e · a-:l tri angul ar . 

~j . q- y 9. 6 y 7) . 
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¿pue1e ser ~~e los ángulos 1 e un t r i ángu l o valgan x , 2x, 3x? 

X O(Si : x + 2x + 3x = 180 ~ 6;.: = 180 ~ = 30 ° ) 

:omparar con e l c aso je l os lajos : a , 2a. 3a No 

R 
A.")ajo e l ARP 

/\

S i A,V¡ = HP y ~ e s ~ectG 
 AL,¿qué clase je triángulo es? 

Jo! 

' R: is6sceles pues coincij en mejlana y al t ura : 

6 L~ 'N 
1) ari o LTB 

ct = 450 , (3 = 45° 

LN = HB 
T !/P) >, 

Y 
B 

)... -. . rectángu:'.:J e lsósceles pues cü'.nci'ien :nei i ana y bisectriz, 
/\ ,

Y 
-, es ~ectc . 

?eiir a _os alumnos que preparen ejerciclos simi lares. 

: laé lf icar l os siguientes tr i án gu:cs : 

e:.. 
ABe tiene j os ángulos consruentes . 

e:.. 
'J EF' tiene las tres alturas se'¡mentos congr uente s . 
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r.. 
G~I 	 tiene 00S ángulos complementarios. 

6. 
: KL la suma de ::ios d e sus ángul os es <90°. 

A 
M~¡O 	 una al t ura y mediana coinciien. 

D. 
POR 	 l as tres bisectrices son s e gmentos congruentes. 

(), 
STU 	 tiene dos ángulos de 45 °. 
6. 

'1'[1. 10S al turas coincid en con dos lados. 
D. 

YZA una altura y un 1 ado coinciden. 
6. 

BCD 	 las tres med~atrices pasan por l os vérti ces opuestos a los 

la::iosrespectivos. 

A A A 
(R: Is6sceles: ABC. MNO. ' ü 

A 6. 6
Equilátero : DEF, PQR. BCD. 

b. {>;. '" 6. 
Rectángulo: GHI. S1 Ü . VNX , YZA 

D. 
Cbtusángulo : JL. ) 

preguntar a l os alumnos si , por ej emplo . 
A 

ABC p~irta ser tam

bién equ~látero . o rectán lo .;,.¡ o¡}tusdngulo . Hacerles notar la 

iiferencia entre lo cierto y lo poslble. 

~epetir el ~~ál isis con otros i~ los triángulos. 

?ei~rles il. los alumnos enunciados s:~mi lares · para que se agre

gue uno más en c ada ~rupo. 



~ 
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Daias las siguientes clasifi cacion e s injl car' los cri t e rios 

utilizados 	en 

A 

= lo. [ A, 
1.. = 2 

=". [ A, 

A = 2 

,3a. = "1 

A = 2 

= "3 

= 
43. [ " 

l 
,,~ 

¿ = 

5a. = 

"1 
':" 2 = 

6a. [A = 

A = 2 

caia caso. 

= 5 . 8 . 9 . 10 . 12 . 1 5. 16. 18 \ 

{5 . 8.9 } (dígitos) 

{ 10 . 12 . 1 5. 16 . 18 } ( polid í gitos, 

{ 5 . 8 • 9 • 10 . 12 } ( <13 ) 

{ 15. 16 . la } ( )13 ) 

15. 10. 15 } 5 ) 
• 

\ 9 . 18 } ( 9 
, . ) 

\ 8. 12. 1 6 } ( 4 \ 

{ 9 , 12. 18 , 15 } (divis ibles por 3) 

{ 5. 8. lO . 1 6 } (no d ivisibl es por 3) 

\ 8 . 10. 12 . 1 6 . 1 S } ( pares' 

{ 5 . o 15 }-. ( impares, 

{d I ' ,\ pr 1.'l\0 s , 

\ 8 , 9. lt. 12, 1 5. 16, 18 } ( comp1.4estos) 

Pedir a l o s a lumno s que el i Jan o tro cri t eri o d e clasificación 

y lo apl i quen. 
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Observar las si ~lientes ecuaCl ones e indicar: 

P el conjunto al que per tenecen l os t érminos y coeficientes 

':le cada una. 

2° a qué conjunto pertenece cada soluci ón. 

x + 5 = 1 x - 8 = 10 x + 7 = -4 

2x = 10 3x = 4 8x - 1 = 15 2x + 6 = -5 

:lada .una serle d e ecuac i ones s encil l as como l as que si guen , pe

dir a los alumnos que a l resolver las , vayan observando y comparan

do esas reso luciones para oplnar al final , sobre las dificultades. 

(Posiblemente coincidirán en que son cad a vez más compl ejas). 

Entonces, que preparen una secuencia simi l ar. 

Luego, que ordenen con el mismo criterio, un conjunto de eJerci

cios dados. 

Que preparen una secuencia en 1_, a - que e l val or de x sea s l empr e 

el mismo. 

],x7 \ =1) x - 10 = 1 • I 
5 

10 	 14) V7 = 10 

x-2 ) 2x = 5 8 ) --- = v 	 1 5 ) 6 + ~ = -2
~ 

"

xo \ 3x = -4 ,,' -- - = 	 16 ) \Y7 e, = 9~ I 	 . I + 
.) 

X -) r. c:. 	 I 
~4) = 3 lO) 	 X -- .i ¿ .... 17) '21 X - 2 = 3

5 

5) 4x + 1 = 7 11 ) X 
4 10 = 6 18) V 2X 7' = 5 

"-
x,

X 	 3 _VlO +6) 
8 

+ 2 = 4 12) 	 2-' 
~ 

+ 7 = 57 1 9 ) 
2 = -1 

3 313 ) x - 16 = 32
4 
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Hacer un trabaj o s lmilar con i necuaciones . 

Victoria ten1~ algunos lipices '12 colores. lp regalaron el do

ble de los que tení a y ahora tiene 24 . ¿cuántos tenía? 

(Designamos x al nO ie lápices ,:ue teni a ; x + 2x = 24 ... ; 

Peiir a los a l umno s que enunCler. y resuelvan lUl problerr,a siml

lar. pero con ad qui s i c i ones y pé~ ija s. 

Una persona destina lUla canti,iai '"le d i nero ele su suelio para 

transportes y gasta l 2 .400. - por d ía. ¿Cuánto teni a cinco iías 

antes. si ahora tiene t 48 .000 .- ',' 

( 48008 + 5 • 2clOC = 60000 } 

Pedir a los alunnos que enuncien un problema similar en cuya 

resolución aparezca lUla resta . 

En un día d e o toño. a part i r ':le 14°C ':l e temperatura hubo un au

mento de 7°C. luego un descens o -le 5°C j por úl timo. un aumento 

':le 2°C. Hallar l a vari ac::.ón y la tempera tura f inal. 

(14 ° + 7° - 5° + 2° = 18 °. Variación + 4°e. temperatura final 

l8°e ) 
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1fiJte~¡o de tu!/ma y cgducaci¿il 

Pel ir a los alumnos 0le i en un enunciai o similar y lo resuel van, 

en l o poslble camblani o la variable. 

Un avión parte de un aeródromo y llega a una altura de 9000 m, 

iescien1e 1000 fU Y luego, 400 m más, jespués recupera 800 m en al 

tJ.ra y vuelve a descender 300 rr,. Por fin, vuelve a su altura de 

9000 m. ¿Qué pasó en el último traT.o?, ¿Ascendió o descendió y 

cuánto? 

(9000 1000 - 400 + 800 - 300 + x : 9000) 

X : 900 R. ascendió 900 m. 

e tiene 27 pledras en su colección y quiere llegar a tener 75. 

¿Cuántas tiene que consegulr semanalmente, si el número de sema

nas de que iispone es: 

I 75 	- 27 \;¡ ) 	 16 semanas \ = 3 cada semana
16 	 I 

48 	 ,
b) 	 4 semanas \ = 1 2 cada seman a )

4 

c ) 	 Cal cular e2. núr:-:ero '1e se:r,anas para que ~ a "!'espue sta sea 8 c a

ia semana. L8I 
: 'j ~ X = 6 ) 

X 

un avión parte -:le un pun co situaio a U·O iC.'1" al norte de su base, 

vuela hacia el sur hasta ~n punto situaio a 250 Km al sur de su 

base. ¿cué dis t anci~ r ecorrió? (sugerir la confección de un grá

fico) • 

250 

s 	 Base N 
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Dos amigos ganaron 130 . 000 pesos, un gan6 35.000 meno s que e l 

otro. ¿cuánto ganó ca1a uno? 

(geslgn~os x a la ganancia 1el l°: 


( x + x - 35000 = 130000 ~ ••• 


R.: Uno ganó 82.500 pesos; el otro, 47 .500 pesos) 


Tres ~igos perdleron en conJunto, 11 partidos, A perdió 2 me

nos que B: y C perdió 3 más que A. ¿cuántos per-Uó ca:la uno? 

(a perd16 x ~ A perdi6 x - 2 e perdió x - 2 + 3 =x + 1 

(x - 2) + x + ex + 1) = 11 > 3x - 1 = 11 

A perdi6 2, B perdi6 4, C perdló 5 

Pe1.ir a los alumnos que preparerl otros enunciados . 

JOs automotores par'lc~pdn 1e una carrera . El coche A l lega a 

destino antes que e: 3 . vJ>l,e1e 'le-·...clrse que el coc he A e s el más 

veloz? 

(Anallzar los supuestos :ldra iar la reso esta" . 

Una ven1e1ora tlene un ces . o con hUEVOS, 105 veces llevó l a mano 

a la canasta y cada vez extrajo cuatrel huevos. ¿cuántos huevos ha

bia en la canasta? Indicar .1005 S\l.puestos que se es'timan para dar 

l a respuesta. 


